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台北市立陽明高中  高二下自然組  動手動腦 

單元：1-3 橢圓(2) 班級： 座號： 姓名： 

1.   ᴋ᷊ ᾘ ẫ ☼ṕϣ ABї50ϣOMї20ϣ

Ọᴋ PQї40ϣ῏Ồ ₭ẙ COї

______ϥ 

 
 
 
2.   P 3x2я16y2ї16ᴢ ᴋ ϣ₥ỵ 3xя4 

yї12Ọ ϣ Ồ P Ὤ ______ϥ 

 
 
 
 
3.   ῏₣ ẚ F1 ( 2 , 0 )ϤF2 (ѐ2 , 0 )ϣᶪ P ( 0 , 2 )

ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 
 
4.   ᵂ A ( 2 , 3 )ϣB ( 2 , ѐ3 )ϣC ( ѐ2 , 3 )ϣC ( ѐ2 , ѐ

3 )ϣᶰAB¡¡¡ ϣCD¡¡¡ ₥₣Ḹ ▒ ᶑ Ẻ ___ϥ 

Ћᵍᴾᴶ Ќ 
 
 
 
5.   ᵂ 4x2ѐ4xяy2ѐ3ї0ᵐᴋ▒ϣ₥ᵍ Ὤ  ( 1 , 

1 )ϣ ῏᷅ὝỒ▒ᵐ ᶑ Ẻ _____ϥЋ81ỴЌ 

 
 
 
 
6.   Ọᴋ ᷊ ᾘ ϣẫ ϣ AA'¡¡¡  20 ᵦᶁϣ

OB¡¡¡  6 ᵦᶁϿO ᵍᶈЀϣr Ọᴋ CD¡¡¡  10 
ᵦᶁϣ Ồ ẙ ______ᵦᶁϥ 

 
 

7.  ᵂ ₣ C1ϩx2яy2ї64ϣC2ϩ( xѐ4 )2яy2ї4ϣ Ọ

ᴋ C C1ᵣᵪϣC2ḙᵪϣ Cᵐ ᶈ ᶑ

Ẻ ______ϥЋ ᴶᵍЌ 

 
 
 
 
 
 

8.  ᶑ Ẻ  ( xѐ1 )2я( yѐ1 )2 я  ( xѐ5 )2я( yѐ4 )2 ї

2aϣ ϩ( a Ḹ  ) 
(1) ᴋ ϣ a ______ϥ 
(2) ᴋ ϣ a ______ϥ  

 
 
 

9. W F1ϤF2
 x2 
 25 я

 y2 
 16 ї1ᵐ₣ ϣ F1ᵐ

ṟ ⱱ AϤB₣ ϣAB¡¡¡ ▒ 7ϣ  AF1 ¡¡¡ я BF2 ¡¡¡
ї______ϥЋᵍᴾᴶᵍЌ 

 
 
 
 
10. ᴋ ᵍᶈ (ѐ1 , 3 )ϣ Ḧἅ y ϣḸ ▒ 2ϣ

ᶪ₣ 2  2 ϣ Ồ ᶑ Ẻ

______ϥ  
 
 
 
11. ẫ Ϥ ᵩἱ 6Ϥ2ϣѧPOAї45¢ϣ

῏ OPї______ϥ 

 

12. ᵂ ᴋ ᶑ Ẻ  
 x2 
 8 я

 y2 
 6 ї1ϣF1ϣF2 ₥₣

ϣP ẚỒ ᴢϣ  PF1¡¡¡  ᵍ ẚ y ᴢϣ῏PF1¡¡¡
ѐPF2¡¡¡ ї______ϥЋᵍᴾᴶᵍЌ 

 
 
 
 
 
13. A ( 2 ,ѐ4 )ϤB ( 4 , 0 )ϤP ( x , y ) 4x2я9y2ї36ᴢ

ṭᴋ ϣ P ( x , y )ї______ ϣеPAB Ọ ᴻ

ϥ 
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14. P 4x2я25y2ѐ24xя100yя36ї0ᴢṭᴋ
ϣF F �c ᴒ ϣ PFΏттяPF �cΏтт¡¡ ї______ϥ 

 
 
 
 
 
15. A ( 1 , 0 ) ᵷ P 9x2яy2ї9ᴢᵐ ϣ ▒APΏтт

ᵐ ᴵ ______ϥ 

 

 

 

 

 
16. Ọᴋ 5 ABΏттϣẚ₥ᵍ℗ᴋ PϣⁿAPΏттϩBPΏтт

ї2ϩ3ϣ Aẚ yѐ1ї0ᴢ ϣBẚ xя1ї0ᴢ
ϣ P ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 
 
 
17. ẫ ϣ O ᷊ 6ϣF Ὤ  ( 4 , 0 )ϣQẚ

OᴢϣP FQΏттᵍ OQΏтт ṟ ϣ Qẚ Oᴢ

ϣ P ᶑ Ẻ
 ( xѐм )2

 м  я

 ( yѐм )2

 м  ї1ϥ 

 

18. P ( 1 , 2  3  ) ֛ϩ
 x2 
 4 я

 y2 
 16 ї1ᴢᴋ ϣO

֛ ᵍᶈϥ ֛ẚ ᴒ ᴢỌᴋ Qⁿ е

OPQ ᴵϣ῏ Q Ὤ ______ϥ 

 
 
 
 
 
 

19.  x2 
 9  я

 y2 
 4  ї1ᴢỌᴋ P ( x , y )ϣO ϣA ( 3 , 

0 )ϣ OPΏттѦAPΏттϣ P Ὤ ______ϥ 

 
 
 
 
 
 

20. x2

 16  я
y2

 9  ї1Ṹ ϣᶪḸ ▒
4
 3  ϣ῏Ồ

ᶑ Ẻϩ______ϥ 

 
 
 
 
 
21. ᵍᶈ  ( 1 , 2 )ϣ Ḧἅ x ϣỬ

3 ϣᶪ  ( 4 , 3 ) ᵐ ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 
 
 
22. 2x2я( yѐ1 )2ї4 yїxяkᵐṟ▒

 4  6 
 3  ϣ kї______ϥ 

 
 
 
 
 
23. Ṋ 9x2я4y2я36xя24yя36ї0ᵐᴒḸ ▒ ḗ

☼ ềᵐ ᾘ ______ϥ 

 
 
 
 
 
24. 25x2я4y2ї100 ▒ᵍϣᶰ  ( 1 ,ѐ4 ) ᵍ

▒ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 
 
 
25. Aẚ y ᴢ ϣ Bẚ x ᴢ ϣABΏттᵐ

5ϣPẚABΏттᴢᶪAPΏттϩPBΏттї2ϩ3ϣ P ᵐ ᶑ Ẻ

______ϥ 

 
 
 
 
 

26.  
x2

 10  я
y2

 7  ї1Ṹ ᶪ ( 
2  3  

 3   , 2  2  ) ᵐ

ᶑ Ẻ ______ϥ 
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台北市立陽明高中  高二下自然組  動手動腦解答 

單元：1-3 橢圓(2) 班級： 座號： 姓名： 

 
1.  ϩ12 
 
Ø�W�… ABї2aї50ϣaї25ϣ OMїbї20ϣ 

PQї40 �Ÿ CQї20ϣ Q ( 20 , y0 ) 

�Ÿ 
x2

 252  я
y2

 202  ї1ϣQẚ ᴢ �Ÿ 
202

 625  я
y0

2

 400  ї1 

�Ÿ 
y0

2

 400  ї1ѐ
400
 625  ї

225
 625   �Ÿ y0

2ї
225
 625  ¡ 400 

y0ї
15
 25  ¡ 20ї12 �Ÿ COї12 

2.  ϩϿ 2 , 
1
 2  ) 

 
Ø�W�… P (
4

  3  
cosָ , sinָ)ϣ 

d ( P , L )ї
Ϸ4  3 cosָя4sinָѐ12Ϸ

 5 ї

Ϸ8sin (ָя
׀

 3  )ѐ12Ϸ

 5 ᴻ 

sin (ָя
׀

 3 )ї1 ѯָя
׀

 3 ї
׀

 2 �� ָї
׀

 6   ѯP ( 2 , 
1
 2  ) 

3.  ϩ
x2

 8 я
y2

 4 ї1 

 
Ø�W�… 2cїF1F2ΏтΏт ї4 ��  c9é2 
PF1Ώтт яPF2Ώтт ї  8 я  8 ї4  2 ї2a 
ѯ aї2  2 ϣb2їa2ѐc2ї8ѐ4ї4 

ᵍᶈ ẚ ( 0 , 0 )ϣ ẚ x ϣ ᶑ Ẻ
 x2 

 8 я
 y2 

 4 ї

1 

4.   ϩ
 x2 
 16 я

 y2 
 12 ї1 

5.   ϩyїѐ2xя3 
 
Ø�W�… ᶷỒ▒₣ A ( x1 , y1 )ϤB ( x2 , y2 )>ƒ֛  

��   4 x1
2ѐ4 x1яy1

2ѐ3ї0 
ѐЀ4 x2

2ѐ4 x2яy2
2ѐ3ї0 

��  4 ( x1ѐx2 ) ( x1яx2 )ѐ4 ( x1ѐx2 )я( y1ѐy2 ) ( y1яy2 )
ї0      Ѯx1яx2ї2ϣy1яy2ї2 

�� 4 ( x1ѐx2 )я2 ( y1ѐy2 )ї0 ��
y1ѐy2

 x1ѐx2 
 їѐ2�� yѐ1ї

ѐ2 ( xѐ1 )  �� yїѐ2xя3 
6.  ϩ3  3  
 
Ø�W�… Ṙ ―Ὤ  ϣ 
ⁿ AA' x ϣ OB y ϣẫ  
ẕAA'¡¡¡¡ ї2aї20ϣaї10ϣOB¡¡¡¡ їbї6 

Ồ᷊ ᶑ Ẻ
x2

 100  я
y2

 36  ї1Ͽy���•����Ѐ 

ᶰ C ( 5 , y0 ) ᶶᴕϣ
25

 100  я
y0

2

 36  ї1ϣy0
2ї27 

y0ї3  3 Ͽy0���•����Ѐ 
☼ᶰỒ ẙ 3  3 ᵦᶁ 
 

7.  ϩ
( xѐ2 )2

 25  я
y2

 21  ї1 

 
Ø�W�… C᷊ r �� CC1 ї8ѐrϣ CC2 їrя2 

�� CC1 я CC2 ї10 
�� ᶰ C1ϤC2 �� ᵍᶈ  ( 2 , 0 )ϣ 2aї10ϣa

ї5ᵐ Ϩѯcї2�� b2ї21 

��
( xѐ2 )2

 25  я
y2

 21  ї1 

  

8.  ϩ(1) aі
5
 2 Ϩ(2) aї

5
 2  

 
Ø�W�… ₣ A ( 1 , 1 )ϣB ( 5 , 4 )ϣ ABΏттї5 

(1) ϣ 2aі5ϣaі
5
 2 Ϩ 

(2) ϣ 2aї5ϣaї
5
 2  

9.   ϩ 13 

10. ϩ 
( xя1 )2

 2 я
( yѐ3 )2

 4 ї1 

  
Ø�W�… cї  2 ϣᴞḸ ▒
2b2

 a ї2ϣ b2їaїa2ѐc2

їa2ѐ2ϣ 
a2ѐaѐ2ї0ϣaї2◙ѐ1 (ѐ1ᵌẐ)ϣbї  2 ϣ

ᶑ Ẻ
( xя1 )2

 2 я
( yѐ3 )2

 4 ї1 

11. ϩ 
3
 5   5  

  
Ø�W�… 2aї6ϣaї3ϣ2bї2ϣbї1 �Ÿ 
x2

 9  я
y2

 1  ї1 

OP
Ѷѷ
ϩyїxᶶᴕ �Ÿ 

x2

 9  я
 x2

 1  ї1ϣx2я9x2ї9ϣ10x2ї9 

xї
3

  10  
 їy�™OPї  (

3
  10  

  )2я(
3

  10  
  )2 ї

3
 5   5  

 
12. ϩ  2  

13. ϩ (
9

  10  
  ,
ѐ2

  10  
 ) 

  
Ø�W�… APї( xѐ2 , yя4 )ϣBPї( xѐ4 , y ) 

еABP ї
1
 2  ( 2yѐ4xя16 ) 

Ѯ P ( x , y )ẚ ᴢϣ4x2я9y2ї36��
 x2 

 9 я
 y2 

 4 ї1 

xї3cosָϣyї2sinָ 
2yѐ4xя16ї4sinָѐ12cosָя16 

ї  160  ( 
4

  160  
sinָѐ

12
  160  

cosָ )я16 

ї  160  sin (ָѐֱ)я16 

₥ᵍ cosֱї
4

  160  
ϣsinֱ

12
  160  

 

ָѐֱїѐ
׀

 2 Ọ ᴻ ϣ 

sinָїsin (ѐ
׀

 2 яֱ)їѐcosֱїѐ
4

  160  
ϣ 

cosָїcos ( ֱѐ
׀

 2  )їcos ( 
׀

 2 ѐֱ)їsinֱї
12

  160  
 

ѯ P ( 3Ϧ
12

  160  
 , 2Ϧ

ѐ4
  160  

 )ї ( 
9

  10  
 , 
ѐ2

  10  
 ) 

 
14. ϩ 10 

  
Ø�W�… ᶑ ẺḄ
( xѐ3 )2

 25 я
( yя2 )2

 4 ї1ϣ aї
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5ϣbї2ϣPFΏттяPF �cΏтт¡¡ ї2aї10 

15. ϩ 
9  2  

 4   

  
Ø�W�… PὬ  ( a , b )ϣ P ” 9a2яb2ї9ϣ 
APΏтт2ї( aѐ1 )2яb2ї( aѐ1 )2я( 9ѐ9a2 )їѐ8a2ѐ2aя

10їѐ8 ( aя
1
 8  )2я

 81 
 8  ϣ 

APΏтт2 ᴵ
 81 
 8  ϣAPΏтт ᴵ

9  2  
 4   

16. ϩ 
( xя1 )2

 9 я
( yѐ1 )2

 4 ї1 

  
Ø�W�… ẫ ϣxї
3aѐ2

 5 �� aї
5xя2

 3 ϣyї
2bя3

 5 �� b

ї
5yѐ3

 2  

( aя1 )2я( bѐ1 )2ї25�� ( 
5 ( xя1 )

 3  )2я( 
5 ( yѐ1 )

 2  )2

ї25 
( xя1 )2

 9 я
( yѐ1 )2

 4 ї1 

 

17. ϩ 
( xѐ2 )2

 9  я
( yѐ0 )2

 5  ї1 

  
Ø�W�… Ѯ PẚFQΏтт ᵍ ᴢ ѯ PFΏттїPQΏтт  
ѯ POΏттяPFΏттїPOΏттяPQΏттїOQΏттї6іOFΏттї4 
ѯ P ᶰ O ( 0 , 0 )ϣF ( 4 , 0 ) ᴒ ᵐ  
ѯ ᵍᶈ( 2 , 0 )ϣ ϩyї0ϣ ϩxї3 
2aї6 ѯ aї3 2cї4 ѯ cї2  ѯ b2їa2ѐc2ї5 

ѯ P  
( xѐ2 )2

 9  я
( yѐ0 )2

 5  ї1 

18. ϩ (ѐ  3  , 2 ) 
  
Ø�W�… Q ( 2 cosָ , 4 sinָ)ϣ₥ᵍ 90¢ѕָѕ180¢ 

еOPQ ї
1
 2  

�°
�°
�°

�°
�°
�°1 2  3 

2 cosָ 4 sinָ  

 ї
1
 2  | 4 sinָѐ4  3 cosָ| ї| 2 sinָѐ2  3 cosָ| 

 ї| 4 sin (ָѐ60¢ ) | 
ָѐ60¢ї90¢ϣἻָї150¢ ϣ 

еOPQ ᴵ 4 
Ồ Q ( 2 cos 150¢ , 4 sin 150¢ ) 
ϣἻ Q (ѐ  3  , 2 ) 
  

19. ϩ ( 
12
 5  , ¡

6
 5  ) 

  
Ø�W�… P ( 3 cosָ , 2 sinָ)ϣOPї( 3 cosָ , 2 sin
ָ)ϣAPї( 3 cosָ�� 3 , 2 sinָ) 
ѮOPΏттѦAPΏтт ѯ9 cos2ָ�� 9 cosָя4 sin2ָї0�� 5 cos2ָ

�� 9 cosָя4ї0 

ѯ( cosָ�� 1 ) ( 5 cosָ�� 4 )ї0  ѯcosָї
4
 5 ϣsinָї¡

3
 5 ϣἻ P ( 

12
 5  , ¡

6
 5  ) 

20. ϩ 
x2

 9  я
y2

 2  ї1 

  
Ø�W�… 
x2

 16  я
y2

 9  ї1�� c2ї16ѐ9ї7 

ѯ֛'ϩ
x2

 a2  я
y2

 b2  ї1�� a2ї7яb2�� bї  a2ѐ7  

��
2b2

 a  ї
4
 3  �� 3 ( a2ѐ7 )ї2a�� 3a2ѐ2aѐ21ї0 

�� ( 3aя7 ) ( aѐ3 )9é0�� aї3�� b2ї2��
x2

 9  я
y2

 2  ї1 

21. ϩ 
( xѐ1 )2

 18  я
( yѐ2 )2

 2  ї1 

  
Ø�W�… ᷊ bϣ ᷊ 3bϣ 

ᶑ Ẻ
( xѐ1 )2

 ( 3b )2  я
( yѐ2 )2

 b2  ї1ϣᴞ  ( 4 , 

3 )ϣ bї  2 ϣ 

Ḅ ᶑ Ẻ
( xѐ1 )2

 18  я
( yѐ2 )2

 2  ї1 

 
22. ϩ 1 
  
Ø�W�… 2x2я( xяkѐ1 )2ї4�� 3x2я2 ( kѐ1 ) xяk2ѐ

2kѐ3ї0 

x1яx2їѐ
 2 ( kѐ1 ) 

 3 ϣx1 x2ї
 k2ѐ2kѐ3 

 3  

Ṋ
4  6 

 3 ї  ( x1ѐx2 )2я( y1ѐy2 )2 ї  2 ( x1ѐx2 )2 

ї  2Ї( x1яx2 )2ѐ4x1x2Ј 
16 ¡ 3

 9 ї
4 ( kѐ1 )2

 9 ѐ4Ϧ
k2ѐ2kѐ3

 3 �� ( kѐ1 )2ї0 

ѯkї1 
 

23. ϩ 
16  5 

 3   

  
Ø�W�… 9 ( xя2 )2я4 ( yя3 )2ї36 

ѯ 
( xя2 )2

 4  я
( yя3 )2

 9  ї1  ѯ aї3ϣbї2ϣcї  5  

ѯ ☼῏ї2cϦ
2b2

 a  ї2  5 Ϧ
2Ϧ4

 3  ї
16  5 

 3   

24. ϩ 25xѐ16yѐ89ї0 
  
Ø�W�…  ( 1 , ѐ4 ) mϣ 

yя4їm ( xѐ1 )�� yїmxѐmѐ4 
25x2я4y2ї100 yя4їm ( xѐ1 )ṟⱱᴒ  ( x1 , y1 )ϣ
( x2 , y2 )ϣ 

�¯�°
�®
�°�­
 
x1яx2ї2
y1яy2їѐ8 

yїmxѐmѐ4ᶶᴕ ᶑ Ẻ 
25x2я4 ( m2x2яm2я16ѐ2m2xѐ8mxя8m )ї100 
�� ( 25я4m2 ) x2ѐ( 8m2я32m ) xя( 4m2я32mѐ36 )ї0 

2ї
 8m2я32m 
 25я4m2   �� 50я8m2ї8m2я32m  �� mї

25
 16  

16yї25xѐ25ѐ64  �� 25xѐ16yѐ89ї0 
 

25. ϩ 
x2

 4  я
y2

 9  ї1 

  
Ø�W�… A Ὤ  ( 0 , a )ϣB Ὤ  ( b , 0 )ϣ 
ẕAPΏттϩPBΏттї2ϩ3ϣḄ PὬ  ( x , y )ϣ ἳṇᵩ ᵦ

ẺḄ xї
2
 5  bϣyї

3
 5  aϨἻ 

aї
5
 3  yϣbї

5
 2  xϣṊ  a2яb2  ї5Ḅ ( 

5
 2  x )2я( 

5
 3  y )2

ї25ϣἻ P
x2

 4  я
y2

 9  ї1 

26. ϩ 
x2

 12  я
y2

 9  ї1 

  
Ø�W�… ᵍᶈ ( 0 , 0 )ϣ �+'ϩ 
x2

 10  я
y2

 7  ї1ϣ₥ a'

ї  10  ϣb'ї  7  ϣ c'ї  3  ϣ FϤF'  (¡  3   , 

0 )ϥ☼῏ P ( 
2  3  

 3   , 2  2  )ϣ 2aїPFΏттяPF'Ώтт¡ї

4  3  ϣaї2  3  ϣcї  3  ϣbї3ϣ☼῏ᶑ Ẻ
x2

 12  я
y2

 9  

ї1 


