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台北市立陽明高中  高二下自然組  動手動腦 

單元：1-4 雙曲線(1) 班級： 座號： 姓名： 

1.  Ị ₣ yї¡
5
 3  xϣ x ϣ

6ϣ′ Ồ Ị ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 
 
2.  Ị ᶑ Ẻ 9x2ѐ4y2я18xя12yѐ144ї0ϣ ᵍᶈ

ᵐὬ ______ϣᶪ₥₣ ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 
 
3.  Ị ᵐᵍᶈẚ ( 1 , 2 )ϣᴞ  ( 0 , 3 )ϣ₥ᴋ

xѐ2yя3ї0ϣ ḏᴋ ᵐᶑ Ẻ

______ϣᴞ Ị ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 
 

4.  ᶰ x2

 9  я
y2

 25  ї1 ϣ ᵐ

Ị ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 

 
5.  ῏ᵍᶈ  ( 2 ,ѐ1 )ϣᴋ xяyѐ1ї0ϣᶪ P 

( 4 ,ѐ2 ) Ị ᶑ Ẻϥ ϩ______ϥ 

 
 
 
 
6.  P ( x , y ) Ị ֛ϩ9x2ѐ16y2ї144ᴢ ᴋ ϣF

ḣ ϥ 
(1) P ᴒ ______ϥ 
(2) P (ѐ5 , y )ϣ FPΏттᵐ ї______ϥ 

 

 

 

 

7.  xyḦ ᴢỌ₣ ֛1ϩ
x2

 16  я
y2

 4  ї1Ϥ֛ 2ϩ
x2

 4  ѐ
y2

 1  ї1ϣ

῏֛1 ֛2ᵐṟ ☼ᾘề ḗ ᾘ ϩ______ϥ 
Ћ ᵍ Ќ 

 

 

 

8. Ị ֛ ₣ F ( 0 , 10 )ϣF�• ( 0 ,ѐ10 )ϣᶪ֛
P ( 0 , 8 )ϣ῏֛ ______ϥ 

 

 

 

 

9.  Ị �+ϩ| ( xя5 )2я( yѐ5 )2 ѐ  ( xѐ5 )2я( yя5 )2 

|ї6  2 ᵐḸ ▒ ______ϥ 
 
 
 
 

10. ᴋ Ị ᵩἱ
x2

 25 я
y2

 9 ї1   

ᴢ ϣ Ồ Ị ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 
 
11. g ᶈ  ( 1 , 2 ) ᶪ  ( 0 , 3 )ϣᴋ 2xяyѐ4
ї0 Ị ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 
 

12. W Ị ֛ ᶑ Ẻ ҷ  ( xѐ3 )2я( yѐ4 )2 ѐ

 ( xя3 )2я( yя4 )2 ҷї8ϣ ῏ϩ 

(1) ֛ ______ϣᵍᶈὬ ______ϥ 
(2) ֛ ______ϣṸ ______ϥ 
(3) ֛ Ṹ ☼ẚ ᶑ Ẻᵩἱ ______
______ϥ 
(4) ֛ Ḹ ▒ ______ϥ 

 
 
 

 
13. W Ị ᵍᶈẚ ϣṸ ẚ y ᴢϣᶪ

₣ ᷊ ᵐ ᵩἱ 9ᵷ 1ϣ Ị ᶑ Ẻ

______ϥ 

 
 
 
 
14. g ᶈ (ѐ1 , 5 )ϣᴋ  ( 3 , 5 ) ᵐ Ị ᶑ

Ẻ ______ϥ 

 
 
 



- 2 - 

15. ֛ 1ϩ2 ( xѐ1 )2я( yѐ2 )2ї4ϣ֛1Ḧ ᴋẎ  ( 1 ,ѐ1 ) 
֛2ϣ֛2 ⱱ x ᾘ ֛3ϣ ֛3 ᶑ Ẻ

______ϣ֛ 3 ᴒḸ ▒ ᵐ ᾘ ї______ϥ 

 

 

 

 
16. Ọᴋ еPABϣ▌ ABΏтт 8ϣ 

(1) еPAB ∂ 18ϣ P ἒ ᾘ Ϫ

ϩ______ϥ 
(2) PAΏттᶚPBΏтт 5 Ἃϣ′ P ἒ ᾘ

Ϫ ϩ______ϥ 

 
 
 
 
17. ᴋ Ị ᵍᶈ ( 1 ,ѐ1 )ϣ ẚ yя1ї0ᴢϣḸ ▒

4ϣᶪ₣ 2  15 ϣ Ồ Ị ᶑ

Ẻ ______ϥ  
 
 
 
18. Ị 2x2ѐy2ѐ4xя2yѐ5ї0ᵐ ₥Ṹ Ị

ᵐ ☼ềḗ ᾘ ______ϥ 

 
 
 
 

19. ᵂ ᴋ Ị ₣
x2

 6 я
y2

 36 ї1 ₣

ẈϣᶪṸ 2  3 ϣ Ồ Ị ᶑ Ẻ

______ϥ  
 
 
 
 
20. Ị x2ѐy2ї1ᴢṭᴋ P₭₣ ᵐ  | PF1Ώтт¡

ѐPF2Ώтт¡  | ______ϣṸ ₣ Ὤ ______ϥ 

 
 
 
 

21. P ( 2я
1

  2  
  , 2ѐ

1
  2  

 ) Ị ᴢ ᴋ ϣF ( 0 , 

0 )ϣF �c( 2 , 2 ) ₣ ϣ Ị ᵐ

______ϥ 

 
 
 
 

22. ῏ ֛ϩ
x2

 6  ѐ
y2

 3  ї1Ṹ ᶪ P ( 4 , 1 ) Ị

֛'ᶑ Ẻ______ϥ 

 
 
 
 
23. ῏ Ị ᶑ Ẻϥ 

ϩ______ϥ 

 

24. Ị x2ѐy2ї1ᴢṭᴋ P₭₣ ᵐ

ᴋ ¡ ╖ ¡ ϣỒ¡ ╖ ¡ ______ϥ 

 
 
 
 

25. x2

 9 я
y2

 16 ї1↕ Ị
x2

 9 ѐ
y2

 16 ї1 ṟⱱ

Ϫ ϩ______ϥ 

 
 
 
 
26. Ị ֛ ₣ F ( 5 , 0 )ϤF�• (ѐ5 , 0 )ϣP

Ị ᴢᴋ ᶪἋⱱ ᴒ ϣ еFPF�• ∂ 26ϣ
PF¡¡¡ ϩPF�•¡¡¡ ї3ϩ1ϣ῏Ồ Ị ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 
 

27. ᶰ x2

 8 я
y2

 5 ї1 ϣᶪᶰ

Ị ᶑ Ẻ ______ϥ 

 
 
 
 
 
28. ᵍᶈ  ( 1 , 2 )ϣᴒ 2xѐayї0ϣ2xяyїbϣ

ᶪ  ( 6 , 10 ) Ị ______ϥ 
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台北市立陽明高中  高二下自然組  動手動腦解答 

單元：1-4 雙曲線(1) 班級： 座號： 姓名： 

 

1.  ϩ
x2

 9 ѐ
y2

 25 ї1 


Ø�W�…Ṋ Ḅ ᵍᶈ ( 0 , 0 )ϣaї3ϣ Ị  ( 3 , 
0 )Ϩ 

ᴞẕ₣ y¡
5
 3 xї0ϣḄ Ị ᶑ Ẻ  ( y

я
5
 3 x ) ( yѐ

5
 3 x )їtϣ 

 ( 3 , 0 ) ᶶᴕḄ tїѐ25ϣ Ḅ Ị ᶑ Ẻ
x2

 9 ѐ
y2

 25 ї1 

 

2.  ϩ(ѐ1 , 
3
 2 )Ϩ

( xя1 )2

 16 ѐ
( yѐ

3
 2  )

2

 36 ї0 

  
Ø�W�… Ḅ Ị ᶑ Ẻ
( xя1 )2

 16 ѐ
( yѐ

3
 2  )

2

 36 ї1 

ᵍᶈὬ  (ѐ1 , 
3
 2 )ϣ₣ ᶑ Ẻ

( xя1 )2

 16 ѐ

( yѐ
3
 2  )

2

 36 ї0ϣἻ
( yѐ

3
 2  )

 6 ї¡
( xя1 )

 4  

 
3.  ϩ2xяyѐ4ї0Ϩ( xѐ2yя3 ) ( 2xяyѐ4 )ї3 
  
Ø�W�… ẕ Ị ₣ ᵕ ϣ ḏᴋ

2xяyяkї0ϣ ᵍᶈ ( 1 , 2 ) ѯkїѐ4 
ѯ 2xяyѐ4ї0 
Ị ᶑ Ẻ  ( 2xяyѐ4 ) ( xѐ2yя3 )їt 
 ( 0 , 3 )ϣ(ѐ1 ) (ѐ3 )їt ѯtї3 
ᶑ Ẻ  ( 2xяyѐ4 ) ( xѐ2yя3 )ї3 

 

4.  ϩ
y2

 16  ѐ
x2

 9  ї1 

  
Ø�W�…  
x2

 9  я
y2

 25  ї1ᵐ aї5ϣbї3ϣcї4 

ѯ  ( 0 , ¡ 4 )ϣ ( 0 , ¡ 5 ) 
ѯ Ị ᵐ  ( 0 , ¡ 4 )ϣ  ( 0 , ¡ 5 ) 
ѯ ᵍᶈ ( 0 , 0 )ϣ ϩxї0ϣṸ ϩyї0 

aї4ϣcї5 ѯ b2їc2ѐa2ї9 ѯ 
y2

 16  ѐ
x2

 9  ї1 

 

5.  ϩ( xяyѐ1 ) ( xѐyѐ3 )ї3Ͽ◙
( xѐ2 )2

 3  ѐ
( yя1 )2

 3  ї

1Ѐ 
 
Ø�W�… Ị ₣ ᵕ ϣᶪ ᵍᶈ 

ḏᴋ ᶑ Ẻ xѐyѐ3ї0 
Ồ Ị ᶑ Ẻ  ( xяyѐ1 ) ( xѐyѐ3 )їk 

 P ( 4 ,ѐ2 ) ᶶᴕϣ 
 ( 4ѐ2ѐ1 ) ( 4я2ѐ3 )їkϣἻ kї3 

ⱱ Ồ Ị ᶑ Ẻ  ( xяyѐ1 ) ( xѐyѐ3 )ї3 

Ͽ◙
( xѐ2 )2

 3  ѐ
( yя1 )2

 3  ї1Ѐ 

 

6.  ϩ(1) 
144
 25 Ϩ(2) 

9
 2  

  
Ø�W�… (1) Ị b2x2ѐa2y2їa2b2ᴢᵐ P ᴒ

ᵐ ї
a2b2

 a2яb2 ї
144
 25 Ϩ 

(2) P Ὤ  (ѐ5 , ¡
9
 4  )ϣ aї4ϣbї3 ϣcї5ϣ

ẕỒ FὬ  (ѐ5 , 0 )ϣ FPΏттї
9
 4  

7.  ϩ4  15  
 
Ø�W�… ֛1ϩx2я4y2ї16ϣ֛2ϩx2ѐ4y2ї4 

�� xї¡  10 ϣyї¡
 6 

 2    

ѯḗṟ  ( ¡  10  , ¡
 6 

 2    ) 

ѯ 2  10 ¡  6 ї4  15  
8.  ϩ16 
 
Ø�W�… ֛  

2aї| PF¡¡¡¡ ѐPF'¡¡¡¡  |ї|  02я22 ѐ  02я182  |ї16 
 

9.  ϩ
32  2 

 3   

 
Ø�W�… F (ѐ5 , 5 )ϣF' ( 5 , ѐ5 )ϣ2aї6  2  
ѯ 2cїFF'Ώтт¡ї10  2  
ѯ aї3  2 ϣcї5  2  ѯ b2їc2ѐa2ї32 

ѯ Ḹ ▒  
2b2

 a  ї
64

 3  2 
 ї

32  2 
 3   

 

10. ϩ 
x2

 16 ѐ
y2

 9 ї1 

  
Ø�W�… c2ї25ѐ9ї16ϣ  ( ¡ 4 , 0 )ϣ  ( ¡
5 , 0 ) 
Ị  ( ¡ 4 , 0 )ϣ  ( ¡ 5 , 0 )ϣb2ї25ѐ16ї9 

ѯ Ị ᶑ Ẻ
x2

 16 ѐ
y2

 9 ї1 

11. ϩ ( xѐ2yя3 ) ( 2xяyѐ4 )ї3 
  
Ø�W�… Ị ᴒ ϣ 

ḏᴋ xѐ2yяkї0 
Ѯ ᵍᶈ  ( 1 , 2 )   ѯ 1ѐ4яkї0�� kї3 

xѐ2yя3ї0 
Ồ Ị  ( 2xяyѐ4 )Ϧ( xѐ2yя3 )їt 

Ѯ ( 0 , 3 ) ẚ ᾘᴢ    ѯ ( 3ѐ4 ) ( 6я3 )їt 
�� t9é3    Ἳ ( 2xяyѐ4 ) ( xѐ2yя3 )ї3 

 
12. ϩ (1) ( 3 , 4 ) , (ѐ3 ,ѐ4 )ϣ( 0 , 0 )Ϩ(2) 8ϣ6Ϩ(3) 4x

ѐ3yї0ϣ3xя4yї0Ϩ(4) 
 9 
 2  

  
Ø�W�… (1) F ( 3 , 4 ) F' (ѐ3 ,ѐ4 )ϣᵍᶈ
O ( 0 , 0 ) 
(2) 2aї8ϣaї4 
2cїFF'¡¡¡¡ ї Ї3ѐ(ѐ3 )Ј2яЇ4ѐ(ѐ4 )Ј2 ї10ϣ 
cї5ϣ b2їc2ѐa2ї9ϣbї3ϣ 
ⱱ Ṹ 2bї6 

(3) ☼ẚ ᶑ Ẻ yѐ0ї
4
 3  ( xѐ0 )ϣ 

Ἳ 4xѐ3yї0 

Ṹ ☼ẚ ᶑ Ẻ yѐ0їѐ
3
 4  ( xѐ0 )ϣ 

Ἳ 3xя4yї0 
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(4) ֛ Ḹ ▒ ї
2b2

 a  ї
2¡ 9
 4  ї

9
 2   

13. ϩ 
x2

 16 ѐ
y2

 9 ї1 

  
Ø�W�… ї9ѐ1ї8ї2 aϣaї4Ϩ₣ ї9
я1ї10ї2cϣcї5ϣ bї3ϣ 

Ị ᶑ Ẻ
x2

 16 ѐ
y2

 9 ї1 

14. ϩ 
( xя1 )2

 8  ѐ
( yѐ5 )2

 8  ї1 

  
Ø�W�… ᵍᶈ ( ѐ1 , 5 )ϣ  ( 3 , 5 ) 
ѯ ϩyї5ϣṸ ϩxїѐ1ϣcї4 
ᴞ aїb ѯ 16їa2яa2 ѯ a2ї8 

ѯ֛ϩ
( xя1 )2

 8  ѐ
( yѐ5 )2

 8  ї1 

 
15. ϩ 2 ( xѐ2 )2я( yя1 )2ї4Ϩ4  2  
  
Ø�W�… �+2ϩ2 ( xѐ2 )2я( yѐ1 )2ї4ϣax2яcy2яfї0

ἢḦ ᴋẎ  ( h , k ) a ( xѐh )2яc ( yѐk )2яfї0ϣ 
ⱱ x ᵐ ᾘ ax2яc ( yяk )2яfї0ϣ�+3ϩ2 ( x
ѐ2 )2я( yя1 )2ї4ϣ 

Ἳ
 ( xѐ2 )2 

(  2 )2 
 я

 ( yя1)2 

 22  ї1ϣ᷊ ї2ϣ᷊ ї

 2 ϣ�+3 Ḹ ▒
2¡ (  2 )2

 2  ї2ϣ₣ ї

2  2 ϣ ☼῏ ї4  2  
 
16. ϩ (1) Ͽḃ ₣ ЀϨ(2) Ị ᴋ

ᶍϿḃ Ѐ 
  
Ø�W�… (1) PAΏттяPBΏттї10ϣP Ḅ ᶰ AϤB

₣ ᵐ ϣἠ Ể ₣ ϣᶰᾘềᴟ―ᾘ 
(2) PAΏттѐPBΏттї5ϣP Ḅ ᶰ AϤB ₣ ᵐ

Ị ᴋᶍϣἠ Ể ᶰᾘềᴟ―ᾘ 
 

17. ϩ 
( xѐ1 )2

 9 ѐ
( yя1 )2

 6 ї1 

  
Ø�W�… cї  15 ϣḸ ▒
2b2

 a ї4ϣ b2ї2a 

Ṋ c2їa2яb2ϣ15їa2я2aϣ aїѐ5◙ 3 (ѐ5ᵌẐ)ϣ

b2ї6ϣ Ị ᶑ Ẻ
( xѐ1 )2

 9 ѐ
( yя1 )2

 6 ї1 

 
18. ϩ 12  2  
  
Ø�W�… 2x2ѐy2ѐ4xя2yѐ5ї0 

�� 2 ( x2ѐ2xя1 )ѐ( y2ѐ2yя1 )ї5я2ѐ1 

��
( xѐ1 )2

 3 ѐ
( yѐ1 )2

 6 ї1 

A ( 1я  3  , 0 )ϣB ( 1ѐ  3  , 0 )ϣABΏттї2  3 ϣ 
₥Ṹ Ị Ὤ  
C ( 0 , 1я  6  )ϣD ( 0 , 1ѐ  6  )ϣCDΏттї2  6 ϣ 
ABCD ї2  3 Ϧ2  6 ї12  2  

 

19. ϩ 
y2

 27 ѐ
x2

 3 ї1 

  
Ø�W�… c2ї36ѐ6ї30�� cї  30 ϣ ẚ y ᴢ 
Ị ᵍᶈ ( 0 , 0 )ϣcї  30 ϣbї  3  

ѯ a2ї30ѐ3ї27ϣ Ị ᶑ Ẻ
y2

 27 ѐ
x2

 3 ї1 

20. ϩ 2Ϩ( 0 , ¡ 1 ) 
  
Ø�W�… Ḅ Ị x2ѐy2ї1ᵐᵍᶈ  ( 0 , 0 )ϣaї

1ϣbї1ϣ ϷPF1Ώтт¡ ѐPF2Ώтт¡ Ϸї2aї2ϣṸ ₣ Ὤ

 ( 0 , ¡ 1 ) 
 
21. ϩ 2 
  
Ø�W�… Ṋ Ị ╖ Ḅ ϷPFΏттѐPF �cΏтт¡¡ Ϸї2aї

їϷ  ( 2я
1

  2  
 )2я( 2ѐ

1
  2  

 )2ѐ

 ( 
1

  2  
 )2я( 

ѐ1
  2  

 )2Ϸї| 3ѐ1 |ї2 

 

22. ϩ 
x2

 8  ѐ
y2

 1  ї1 

  
Ø�W�… Ṹ  �Ÿ Ṹᵍᶈ ( 0 , 0 )ϣṸ c ϣc2ї6я3
ї( 6яt )я( 3ѐt )ї9 

֛'ϩ
x2

 6яt  ѐ
y2

 3ѐt  ї1ϣ P ( 4 , 1 ) 

�Ÿ 
16

 6яt  ѐ
1

 3ѐt  ї1 

16 ( 3ѐt )ѐ( 6яt )ї( 6яt ) ( 3ѐt ) �Ÿ t2ѐ14tя24ї
0ϣ( tѐ2 ) ( tѐ12 )ї0 

�Ÿ tї2ϩ
x2

 8  ѐ
y2

 1  ї1Ϩtї12ϩ
x2

 18  я
y2

 9  ї1 ᵌẐ 

23. ϩ ѐ
 x2 
 9 я

 y2 
 4 ї1 

  
Ø�W�… ᵍᶈ  ( 0 , 0 )ϣ 
 ( 0 , 2 )ϣ( 0 ,ѐ2 )ϣ ᷊ aї2ϣṸ

᷊ bї3    Ồ Ị ᶑ Ẻ ѐ
x2

 9  я
y2

 4  ї1 

24. ϩ 
1
 2  

  
Ø�W�… ᵂ Ị x2ѐy2ї1ᵐᵍᶈ  ( 0 , 0 )ϣaї

1ϣbї1ϣᶪ P₭₣ ᵐ ї
a2b2

 a2яb2 ї
1
 2  

25. ϩ 2  

  
Ø�W�… 
y2

 16 ї1ѐ
x2

 9 ᶶᴕ Ị ᵍϣḄ
2
 9 x

2ї

2ϣx2ї9ϣxї¡ 3ϣḄ ₥ ṟⱱ₣  

26. ϩ 
 x2 
 16 ѐ

 y2 
 9 ї1 

  
Ø�W�… PF¡¡¡¡ яPF'¡¡¡¡ яFF'¡¡¡¡ ї26 
ẕ 2cїFF'¡¡¡¡ ї10ϣ PF¡¡¡¡ яPF'¡¡¡¡ ї16 

PF¡¡¡¡ ї16¡
3
 4  ї12ϣPF'¡¡¡¡ ї16¡

1
 4  ї4 

2aїPF¡¡¡¡ ѐPF'¡¡¡¡ ї12ѐ4ї8 
aї4ϣᴞ cї5ϣ b2їc2ѐa2ї9 

ⱱ ֛ ᶑ Ẻ
x2

 16  ѐ
y2

 9  ї1 

27. ϩ 
x2

 3 ѐ
y2

 5 ї1 

  
Ø�W�… ᷊ a'ї  8 ϣ ᷊ b'ї  5 ϣ
c'ї  3 ϣ₣  ( ¡  3  , 0 )ϣ₣  ( ¡  8  , 

0 )Ϩ Ị ᵐ₣ ( ¡  8  , 0 )ϣcї  8 ϣ₣
 ( ¡  3  , 0 )ϣaї  3 ϣ bї  5 ϣ Ị ᶑ Ẻ

x2

 3 ѐ
y2

 5 ї1 

28. ϩ 
( xѐ1 )2

 9 ѐ
( yѐ2 )2

 36 ї1 

  
Ø�W�… ₣ ᵍᶈ ( 1 , 2 )ϣ aї1ϣbї4Ϩ
Ḅ Ị ᶑ Ẻ  ( 2xѐy ) ( 2xяyѐ4 )їtϣᴞ  ( 6 , 

10 )ϣᶶᴕ tї36ϣ ᶑ Ẻ Ḅ
( xѐ1 )2

 9 ѐ

( yѐ2 )2

 36 ї1 


